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Lahendused


1. Olgu aritmeetilise jada esimene liige 
[image: image1.wmf]1

a

 ja vahe d. Sellisel juhul on otsitavad neli arvu 
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. Liites kolmandale arvule 4 ja neljan​dale 16, saame vastavalt ülesande tingimustele geomeetrilise jada 
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. Kuna geomeetrilises jadas on alates teisest liik​mest iga liige oma naabrite geomeetriline keskmine, siis saame võrrandite süs​teemi
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Asendame saadud tulemuse võrrandisse 
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1) Kui 
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, siis aritmeetilise jada liikmeteks on 4; 0; -4 ja -8. Vastav geo​meetriline jada aga 4; 0; 0 ja 8. Kuna tekkinud jada ei ole geomeet​riline, siis lahend 
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 ei sobi.

2) Kui 
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, siis aritmeetilise jada liikmeteks on 4; 8; 12 ja 16. Vastav geo​meetriline jada aga 4; 8; 16 ja 32. Kuna tekkinud jada on geomeet​riline jada teguriga 2, siis lahend 
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 sobib.

Otsitavad arvud on 4; 8; 12 ja 16.
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1. Otsitavate suuruste tähistamine





1p

Võrrandisüsteemi koostamine
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Võrrandisüsteemi õige lahendamine
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2.  Tähistame:
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 - esimese sportlase kiirus;
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 - teise sportlase kiirus;
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 - punktide A ja B vaheline kaugus.

Sellisel juhul saan teksti põhjal kaks seost:

1) Teeme abistava joonise sportlaste esimese kohtumise kohta. Punkt K olgu kohtumispunkt.
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Kuna kohtumiseni kulus mõlemal sportlasel ühepalju aega, siis aegade võrd​susest saame võrrandi:
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2) Teise kohtumiseni on esimene sportlane läbinud 
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 m, teine (mõle​mad jõudsid vastavalt tekstile pöörduda tagasi) 
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Saime võrrandite süsteemi 
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Jagame võrrandite vastavad pooled:
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Punktide A ja B vaheline kaugus on 500 meetrit.
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2. Suuruste valik ja tähistamine.
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Esimese võrrandi koostamine
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Teise võrrandi koostamine
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Võrrandite süsteemi lahendamine ja vastuse leidmine
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3.  
[image: image35.wmf](

)

=

×

×

-

×

121

log

9

log

1

45

log

16

5

11

9

 ... Lähen üle alusele 3.
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 ... Kasutan logaritmi definitsiooni ja logaritmarvutuse põhiteo​reeme.
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Olgu 
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Avaldise väärtus on 32.

Hindamine
Logaritmi aluse vahetamise valemi rakendamine
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Korrutise logaritmi valemi rakendamine
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Astme logaritmi valemi rakendamine
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Ülesande tehniliselt õige lahendus 
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4. Pikendame trapetsi haarasid lõikumiseni. Teeme joonise ning tähistame sellel vajalikud suurused.
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Vastavalt kiirteteoreemile 
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. Sarnaste kolmnurkade pindalad suhtuvad nagu külgede ruudud. Seda asjaolu kasu​tamegi.
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Lahutame teise ja esimese võrduse vastavad pooled:
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Otsitava lõigu pikkus on 
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3. Abistav joonis
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Sarnaste kolmnurkade märkamine ja seoste väljakirjutamine
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Seoste kasutamine ja vastuse leidmine
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5.  Esimene lahendus.
Oletame, et esimene kandidaat räägib tõtt. Siis teine kandidaat järelikult valetab. Kuna esimese ja kolmanda kandidaadi seas on eelduse kohaselt kindlasti üks tõerääkija, siis peavad nad mõlemad rääkima tõtt. Kuid siis ei vasta tõele esimese väide, et teise ja kolmanda seas tõerääkijäid pole, sest kolmas räägib tõtt. Saime vastuolu, järelikult esimene valetas ning seega vähemalt kas teine või kolmas räägib kindlasti tõtt.

Oletame nüüd, et teine valetas, st esimese ja kolmanda seas tõerääkijaid on kas null või kaks. Kuna esimene valetas, siis järelikuilt peab ka kolmas valetama. Aga siis valetavad nii teine kui ka kolmas, mis on vastuolus sellega, et esimene valetas. Järelikult teine räägib tõtt, seega esimese ja kolmnda seas on täpselt üks tõerääkija.

Kuna esimene valetab, siis peab kolmas tõtt rääkima. Kuna esimese kahe seas on üks tõerääkija, siis kolmas pidi vastama, et tema vastaskandidaatide seas on 1 tõerääkija.

Teine lahendus.
Koostame tabeli kõikidest võimalusest, kas esimene, teine ja kolmas kandidaat räägivad tõtt või valetavad. Kokku on 8 erinevat kombinatsiooni. Iga võimaluse jaoks kontrollime, kas see vastab ülesande tingimustele. Pärast kõike seda näeme, et ülesande tingimustele vastab ainult üks võimalus: kui esimene valetab, teine ja kolmas aga räägivad tõtt.

Kuna kolmas räägib tõtt ning esimese kahe seas täpselt üks räägib tõtt, siis vastas ta, et tema vastaskandidaatide seas on üks tõerääkija.
Hindamine
4. Esimene lahendus

Tõestus, et esimene kandidaat valetab
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Tõestus, et teine kandidaat räägib tõtt




2p

Vastuse leidmine
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7p
 Teine lahendus

Tabeli moodustamine







1p

Tabeli õige täitmine
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Vastus
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